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PROGRAM ZAJĘĆ

L.p. Temat zajęć Liczba godzin

1. Obliczanie wartości wyrażeń 2

2. Równania w zadaniach 2

3. Potęgi i pierwiastki 1

4. Zdarzenia losowe 1

5. Działania na liczbach rzeczywistych 2

6. Potęgi i pierwiastki w zadaniach 3

7. Równanie w zadaniach tekstowych 7

8. Kąty w trójkątach. Własności 2

9. Twierdzenie Pitagorasa 2

10. Zastosowanie Twierdzenia Pitagorasa 2

11. Trójkąty o kątach 30, 60 3

12. Rozwiązywanie arkusza egzaminacyjnego 3

Łączna liczba godzin
30
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Obliczanie wartości wyrażeń.

Jeżeli w wyrażeniu algebraicznym w miejsce liter wstawimy dane liczby i wykonamy wskazane działania,
to otrzymamy wartość liczbową tego wyrażenia.
Zapamiętaj!

 Aby obliczyć wartość liczbową wyrażenia algebraicznego, należy w miejsce zmiennych podstawić
podane liczby i wykonać wskazane działania.

 Jeżeli wyrażenie algebraiczne zapisane jest w postaci ułamka, to nie można w miejsce zmiennych
podstawić takich liczb, dla których mianownik tego wyrażenia byłby równy 0. Mówimy wtedy, że
wyrażenie nie jest określone dla tych liczb.

Zadania.1

Zadanie 2
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Zadanie 3

Zadanie 4
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Równania w zadaniach tekstowych

Etapy rozwiązywania zadań tekstowych

Niektóre zadania tekstowe można rozwiązać zarówno arytmetycznie, wykonując różne działania, jak
i za pomocą równań. Są także takie zadania, które najprościej rozwiązuje się układając i rozwiązując
odpowiednie równanie. Po przeczytaniu zadania nie zawsze od razu wiemy, jak je rozwiązać, dlatego
ważny jest zapis danych i kolejnych etapów rozwiązania.
Jeżeli zadanie tekstowe rozwiązujemy za pomocą równania, to trzeba zwrócić szczególną uwagę na
poprawny zapis rozwiązania. Najlepiej jest wtedy stosować się do pewnego schematu i po uważnym
przeczytaniu treści pokonywać kolejne etapy rozwiązywania zadania:

1. Ustal niewiadomą w zadaniu, oznacz ją dowolną literą, np. x
2. Wykorzystaj dane z zadania i niewiadomą, zapisuj i opisuj różne wyrażenia algebraiczne aż pojawią

się dwa oznaczające to samo.
3. Ułóż równanie opisujące sytuację z zadania.
4. Rozwiąż równanie.
5. Sprawdź z warunkami zadania, czy rozwiązanie jest poprawne.
6. Sformułuj odpowiedź do zadania.
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Zadania tekstowe
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Działania na liczbach rzeczywistych.
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Twierdzenie Pitagorasa.

Twierdzenie Pitagorasa najczęściej wykorzystujemy do obliczenia długości trzeciego
boku trójkąta prostokątnego, w sytuacji gdy znamy długości dwóch pozostałych boków.

Jeśli trójkąt jest prostokątny, to suma kwadratów długości przyprostokątnych jest równa
kwadratowi długości przeciwprostokątnej.
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Trójkąt prostokątny 30° 60° 90°
Kąty 30∘ i 60∘ mamy w trójkącie prostokątnym, który jest połówką trójkąta
równobocznego.

Wysokość trójkąta równobocznego o boku a wyraża się wzorem

.
Przedstawmy na oddzielnym rysunku sam trójkąt prostokątny:
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Kąty w trójkątach.
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Suma miar kątów wewnętrznych każdego trójkąta wynosi 180°.
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Zdarzenia losowe

Rachunek prawdopodobieństwa pomaga obliczyć szansę zaistnienia pewnego
określonego zdarzenia.

Przykład 1.

Jaka jest szansa, że dzisiaj jest niedziela?

Rozwiązanie:

Mamy 7 możliwości (bo jest 7 dni tygodnia).
Zatem prawdopodobieństwo zdarzenia polegającego na tym, że dzisiaj jest niedziela,
wynosi: 1/7.

Rachunek prawdopodobieństwa bazuje na kombinatoryce.

Żeby obliczyć szansę dowolnego zdarzenia (nazwijmy go literką A), musimy określić
liczbę zdarzeń sprzyjających oraz liczbę wszystkich możliwych zdarzeń (do tego celu
stosujemy kombinatorykę). Następnie do obliczenia prawdopodobieństwa korzystamy z
jednego wzoru:

P(A)=|A|/|Ω|

gdzie:
|A| - to liczba zdarzeń sprzyjających (moc zbioru |A|)
|Ω| - to liczba wszystkich możliwych zdarzeń (moc zbioru |Ω|)

Pojęcia stosowane w rachunku prawdopodobieństwa:

 Doświadczenie losowe - czynność którą wykonujemy, np.: rzut kostką, wybór
dnia tygodnia.

 Zdarzenie elementarne - zdarzenie (tylko jedno!) jakie może wydarzyć się w
doświadczeniu losowym, np.: wypadło 5 oczek, wybrano środę.

 Zdarzenie losowe - zbiór jednego lub kilku zdarzeń elementarnych, np.: wypadła
parzysta liczba oczek (2, 4, lub 6), wybrano dzień powszedni.

 Moc zbioru - liczba elementów danego zbioru, np.: |{2,4,6}|=3, |{dni
powszednie}|=5.

https://www.matemaks.pl/kombinatoryka.html
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Stosowane oznaczenia:

 Ω - zbiór wszystkich zdarzeń elementarnych doświadczenia losowego, np.: dla
rzutu kostką Ω={1,2,3,4,5,6}.

 A - zdarzenie losowe (podzbiór Ω), np.: jeżeli A to zdarzenie polegające na tym, że
wypadła parzysta liczba oczek, to: A={2,4,6}.

Zadania

1. Oblicz prawdopodobieństwo, że w rzucie kostką wypadnie liczba oczek mniejsza
od 5

2. Rzucasz trzy razy monetą.
a) Napisz zbiór wszystkich wyników tego doświadczenia losowego. Ile ich jest?
b) Wyrzuciłeś większą liczbę reszek niż orłów. Wypisz wszystkie zdarzenia

elementarne, które sprzyjają temu zdarzeniu losowemu. Ile ich jest?
3. Losujesz dwie niepowtarzające się cyfry ze zbioru {1, 2, 3, 4} i tworzysz z nich

liczbę.
a) Napisz zbiór wszystkich wyników tego doświadczenia losowego. Ile ich jest?
b) Wylosowałeś cyfry, które dały liczbę parzystą. Wypisz wszystkie zdarzenia
elementarne, które sprzyjają temu zdarzeniu losowemu. Ile ich jest?

4. Ze zbioru liczb {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} wybieramy losowo jedną liczbę. Oblicz
prawdopodobieństwo otrzymania liczby podzielnej przez 3.

5. Ze zbioru liczb naturalnych dwucyfrowych wybieramy losowo jedną liczbę.
Oblicz prawdopodobieństwo otrzymania liczby podzielnej przez 15.

6. Dane są dwa pojemniki. W pierwszym z nich znajduje się 9 kul: 4 białe, 3 czarne
i 2 zielone. W drugim pojemniku jest 6 kul: 2 białe, 3 czarne i 1 zielona. Z
każdego pojemnika losujemy po jednej kuli. Oblicz prawdopodobieństwo
wylosowania dwóch kul tego samego koloru.

7. Rzucasz dwa razy sześcienną kostką do gry. Oblicz prawdopodobieństwo
otrzymania:

a) parzystej liczby oczek w obu rzutach
b) parzystej liczby oczek na pierwszej kostce
c) sumy oczek równej 5
d) iloczynu oczek równego 6
e) różnych liczb oczek na obu kostkach.
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